4.1 ΕΥΘΕΙΑ ΚΑΙ ΕΠΙΠΕΔΑ ΣΤΟ ΧΩΡΟ 
Ευθείες και επίπεδα 
Οι πρωταρχικές έννοιες του χώρου είναι:  το σημείο, η ευθεία και το επίπεδο.
Σχετικές θέσεις δύο επιπέδων 
Οι δυνατές θέσεις δύο διαφορετικών επιπέδων είναι: 
	· Να είναι παράλληλα. 
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	· Να τέμνονται κατά µία ευθεία. 
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Σχετικές θέσεις δύο ευθειών στο χώρο  
	Να είναι παράλληλες, δηλαδή να  ανήκουν στο ίδιο επίπεδο και να μην έχουν  κανένα κοινό σημείο.
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	Να τέμνονται, δηλαδή να έχουν ένα µόνο κοινό σημείο.
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	Να είναι ασύμβατες, δηλαδή να ανήκουν σε διαφορετικά επίπεδα και να μην έχουν κανένα κοινό σημείο.
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Σχετικές θέσεις ευθείας και επιπέδου
	Η ευθεία να περιέχεται στο επίπεδο.
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	Η ευθεία να είναι παράλληλη στο επίπεδο.
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	Η ευθεία να τέμνει το επίπεδο σε ένα σημείο.
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Ευθεία κάθετη σε επίπεδο
	Μια ευθεία είναι κάθετη σε ένα  επίπεδο, όταν είναι κάθετη σε δύο ευθείες του, που διέρχονται από το ίχνος της.
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Απόσταση σημείου από επίπεδο 
	Το κάθετο ευθύγραµµο τµήµα ΑΒ, που φέρουμε προς το επίπεδο p από ένα σημείο Α που δεν ανήκει στο επίπεδο, λέγεται απόσταση του σημείου Α από το επίπεδο p. 
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Απόσταση παραλλήλων επιπέδων

	Απόσταση δύο παραλλήλων επιπέδων  p και q ονομάζουμε την απόσταση  ενός σημείου του ενός επιπέδου από  το άλλο επίπεδο.
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4.2 ΣΤΟΙΧΕΙΑ ΚΑΙ ΕΜΒΑΔΟΝ ΠΡΙΣΜΑΤΟΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ 
	Το ορθό πρίσμα και τα στοιχεία του
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Στη Στερεομετρία τα παραπάνω στερεά σώµατα ονοµάζονται ορθά πρίσµατα. Τα ορθά πρίσµατα θα τα λέµε απλά πρίσµατα. 
Τα πρίσματα έχουν δύο έδρες παράλληλες, που είναι ίσα πολύγωνα και τις άλλες έδρες  τους   που   είναι   ορθογώνια  παραλληλόγραμμα   και ονομάζονται παράπλευρες έδρες. 

Οι δύο παράλληλες έδρες τους λέγονται βάσεις του πρίσματος. 

Οι   παράπλευρες   έδρες   σχηματίζουν   την   παράπλευρη επιφάνεια  του  πρίσματος.   

Οι  πλευρές των  εδρών  του πρίσματος ονομάζονται ακμές. 

Η απόσταση των δύο βάσεων, που είναι ίση µε το ύψος μιας παράπλευρης έδρας, λέγεται ύψος του πρίσματος. 

Αν οι βάσεις του πρίσματος είναι τρίγωνο, πεντάγωνο κ.ο.κ, τότε αντίστοιχα το πρίσμα λέγεται τριγωνικό, πενταγωνικό κ.ο.κ. 

Εμβαδόν επιφάνειας ορθού πρίσματος 
Το   εμβαδόν   της   παράπλευρης   επιφάνειας   ενός πρίσματος ισούται µε το γινόμενο της περιμέτρου της βάσης του επί το ύψος του πρίσματος. 

Δηλαδή: 
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Επυ

=×

  
Το ολικό εμβαδόν ενός πρίσματος (
[image: image14.wmf]ο
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) είναι το άθροισμα του εμβαδού της παράπλευρης επιφάνειας 
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 και των εμβαδών 
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 των δύο βάσεων. 

Δηλαδή: 
[image: image17.wmf]οπβ

ΕΕ2Ε

=+×

 
	Κύλινδρος 
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Η παράπλευρη επιφάνεια λέγεται κυρτή επιφάνεια  του κυλίνδρου. 

Η  απόσταση των δύο  βάσεων λέγεται ύψος του κυλίνδρου. 
Εμβαδόν επιφάνειας κυλίνδρου 
Το  εμβαδόν  
[image: image19.wmf]π
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 της  παράπλευρης  επιφάνειας  ενός κυλίνδρου ισούται µε την περίμετρο της βάσης (που είναι ίση µε 2πρ) επί το ύψος του κυλίνδρου. 
Δηλαδή:
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Το ολικό εμβαδόν 
[image: image21.wmf]ο
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 ενός κυλίνδρου, ισούται µε το εμβαδόν  της  
παράπλευρης  επιφάνειας  
[image: image22.wmf]π
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 και   τα εμβαδά 
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 των δύο βάσεων. 
Δηλαδή:
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4.3 ΟΓΚΟΣ ΠΡΙΣΜΑΤΟΣ ΚΑΙ ΚΥΛΙΝΔΡΟΥ 
Μονάδες μέτρησης όγκου 

Ως μονάδα μέτρησης όγκου θεωρούμε έναν κύβο µε ακμή μήκους 1 μέτρο (m). Ο όγκος του ισούται µε 1 κυβικό µέτρο (
[image: image25.wmf]2

m

). Οι κυριότερες υποδιαιρέσεις του κυβικού µέτρου είναι: 
α)  Το κυβικό δεκατόμετρο (
[image: image26.wmf]3

dm

) που είναι όγκος κύβου µε ακµή 1 dm. 
β)  Το κυβικό εκατοστόμετρο (
[image: image27.wmf]3

cm

) που είναι όγκος κύβου µε ακµή 1 cm 
γ)  Το κυβικό χιλιοστόμετρο (
[image: image28.wmf]3

mm

) που είναι όγκος κύβου µε ακµή 1 mm. 
Στον όγκο των υγρών συνηθίζουμε να ονομάζουμε το 
[image: image29.wmf]3

dm

 ως λίτρο (
[image: image30.wmf]l

). 
Τότε, το 
[image: image31.wmf]3

cm

 λέγεται χιλιοστόλιτρο (
[image: image32.wmf]ml

 ).
Όγκος πρίσματος και κυλίνδρου 
Ο όγκος ενός πρίσματος ισούται µε το γινόμενο του εμβαδού της βάσης 
του επί το ύψος, 

δηλαδή: 


[image: image33.wmf]β

VE

υ

=×


Ο όγκος ενός κυλίνδρου ισούται µε το γινόμενο του εμβαδού της βάσης 
του επί το ύψος, 

δηλαδή: 
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4.4 Η ΠΥΡΑΜΙΔΑ ΚΑΙ ΤΑ ΣΤΟΙΧΕΙΑ ΤΗΣ 
Ορισμός 

Πυραμίδα λέγεται ένα στερεό, που µία έδρα του είναι ένα πολύγωνο 
και όλες οι άλλες έδρες του είναι τρίγωνα µε κοινή κορυφή.

Τα στοιχεία της πυραμίδας 

	Το πολύγωνο ΑΒΓΔΕΖΗ λέγεται βάση της πυραμίδας 
Τα τρίγωνα με κοινή κορυφή το σημείο Κ: 
ΚΑΒ,  ΚΒΓ,  ΚΓ∆,  Κ∆Ε, ΚΕΖ, ΚΖΗ  και  ΚΑΗ   λέγονται   παράπλευρες      έδρες      της πυραμίδας. 
Το κοινό σημείο Κ των παράπλευρων εδρών λέγεται κορυφή της πυραμίδας. 
Το  κάθετο ευθύγραμμο τμήμα ΚΘ προς τη βάση  λέγεται ύψος της πυραμίδας.
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Κανονική πυραμίδα 
	Μια πυραμίδα λέγεται κανονική, αν η βάση της είναι κανονικό πολύγωνο και η προβολή της κορυφής της στη βάση είναι το κέντρο του κανονικού πολυγώνου, όπως φαίνεται στο διπλανό σχήμα. 
Σε οποιαδήποτε κανονική πυραμίδα οι παράπλευρες έδρες είναι ίσα μεταξύ τους ισοσκελή τρίγωνα. 
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Εμβαδόν επιφάνειας πυραμίδας 

Για να υπολογίσουμε το εμβαδόν της ολικής επιφάνειας 
[image: image38.wmf]ο
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 της πυραμίδας, προσθέτουμε στο εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειας 
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 το εμβαδόν της βάσης 
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Για να υπολογίσουμε το εμβαδόν της παράπλευρης επιφάνειας 
[image: image41.wmf]π
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  μιας πυραμίδας,  
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Εμβαδόν επιφάνειας κανονικής πυραμίδας 


[image: image43.wmf]πβ

1

Επα

2

=

 
Όπου α το απόστημα της κανονικής πυραμίδας.
Όγκος πυραμίδας 

Ο Όγκος της πυραμίδας ισούται με: 
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