



ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ (ΣΤΗΝ  ΣΥΝΕΧΕΙΑ)
ΘΕΜΑ 1
Α. Πότε λέμε ότι μια συνάρτηση f  είναι συνεχής στο κλειστό διάστημα  [α ,β] ;         (μον. 4)
Β. Αν μια συνάρτηση 
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  ένας αριθμός μεταξύ των 
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 ,να αποδείξετε ότι υπάρχει ένα τουλάχιστον 
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 τέτοιος ώστε 
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Γ. Να σημειώσετε με  (Σ) το σωστό ή  (Λ) το λάθος  τις παρακάτω προτάσεις :

1. Αν η  f είναι συνεχής στο [α ,β] και υπάρχει 
[image: image8.wmf]0

x(

α,β)

Î
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2. Αν η  f είναι συνεχής και γνησίως αύξουσα στο Α=
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τότε το σύνολο τιμών της f είναι
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3. Αν η  f είναι συνεχής στο 
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, τότε οι τιμές της 
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 κοντά στο 
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4. Η εικόνα  
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 ενός διαστήματος   Δ μέσω μιας συνεχούς και μη σταθερής συνάρτησης f είναι διάστημα .
5. Αν 
[image: image19.wmf]0

xx

limf(x)

®

=-¥

 τότε  είναι  
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[image: image21.wmf]0

x

.
6. Αν το 
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 είναι πραγματικός αριθμός τότε η f είναι συνεχής στο 
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ΘΕΜΑ 2
Έστω η συνάρτηση 
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 συνεχής  στο διάστημα 
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α) Να βρεθεί η τιμή  
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β) Να βρεθεί το 
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γ) Να δείξετε υπάρχει ένα τουλάχιστον  
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 ώστε  
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                              (μον. 7)                                                                                                                           

δ) Να βρεθεί το 
[image: image33.wmf]0

xx

1

ημg(x)

limg(x)

ημ

g(x)g(x)

®

æö

+

ç÷

èø

                                                                (μον. 6)   
ΘΕΜΑ 3
Ισχύει   
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α) Να δείξετε ότι  :  
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β) Έστω μια συνάρτηση 
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 συνεχής  και 
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Να δείξετε ότι                   

i) η εξίσωση  
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  έχει μια μόνο  λύση στο διάστημα   (0,1).                                 (μον. 7 )     
ii) υπάρχει ένα τουλάχιστον 
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iii) υπάρχει μοναδικό  
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ΘΕΜΑ 4
Μια συνάρτηση f είναι ορισμένη και συνεχής στο διάστημα 
[image: image45.wmf](0,)

+¥

με τις ιδιότητες


[image: image46.wmf](

)

x22x

f(x)f(x)2exe(1)

--

+=-

 για κάθε 
[image: image47.wmf]x0

>

 ,  
[image: image48.wmf]f(1)0

>

 
Να αποδείξετε  ότι
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β) υπάρχει μοναδικό 
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  τέτοιο  ώστε   
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γ)  υπάρχει ένα τουλάχιστον 
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