
ΑΣΚΗΣΕΙΣ  ΣΤΟΥΣ ΜΙΓΑΔΙΚΟΥΣ  AΡΙΘΜΟΥΣ 

 

1. Να βνεζμύκ μη πναγμαηηθμί ανηζμμί θ ,ι γηα ημοξ μπμίμοξ μη μηγαδηθμί  

   z = 4 κ + 3 λ + 7 κ i   θαη   w = 7  (λ2) i   κα είκαη ίζμη. 

 

2.   Να βνεζμύκ μη θ, ιR  ώζηε μ  z = (8θ 2 + 2 θi) + 4ι + (23 i)  κα είκαη ίζμξ 

με    ημ μεδέκ. 

 

3.  Να βνείηε γηα πμηεξ ηημέξ ημο ιR μ μηγαδηθόξ  z = 6 + 2 ι2 i3 (ι + 6 i)  είκαη     

      α)   πναγμαηηθόξ    β)   θακηαζηηθόξ 

 

4.  Να βνεζεί μ μηγαδηθόξ z πμο ηθακμπμηεί ηεκ ζπέζε   
2

2 1 2

1

z
z z z

z
      

         όπμο  z 1= 3 i  ,  z 2 = 2 + i.    

 

 

5.  Να βνεζμύκ μη πναγμαηηθμί ανηζμμί x,ρ ώζηε κα ηζπύμοκ μη  ηζόηεηεξ    

      α)     
2 21

x i i x ψ 1
i

                          β)  
x ψi 1 x 1

1 i i 2 1 i


  

 
 

 

6.  Να βνεζμύκ μη  x, ρR ώζηε κα ηζπύεη  α) x + ρ  i = (1 + i ) 8   θαη  

        β)  x + ρ  i = (1 –  i) 16 .    

 

7.  Δείληε όηη  
 

 

ν

ν 1

ν 2

1 i
2 i

1 i






 


. 

 

8.  Γάκ μ z =
 

2
3 i

1 i



 
    κα βνεζεί ημ Re(w)  θαη ημ  Im(w)  όπμο w = 

1 z

z


. 

 

 

9.  Γάκ  z = x + ρi   με x,ρR κα ιοζεί ε ελίζςζε  : 2z z 0   

 

10.  Να ιοζεί ζημ C ε ελίζςζε :      5(z z) zz 61 50i  

 

11.  Να βνεζμύκ μη μηγαδηθμί z γηα ημοξ μπμίμοξ ηζπύεη όηη     

        α)  w = 
z i

R
z i





     θαη     β)   w = 

z i
I

z i





 

 

 

12. Γάκ μ z είκαη μηγαδηθόξ με z 1 κα βνεζμύκ μη ζπέζεηξ ώζηε μ 
z 2

w
z 1





 κα 

είκαη   α)   πναγμαηηθόξ            β)   θακηαζηηθόξ 

 



13.  Έζης όηη μ z είκαη  μηγαδηθόξ  με z – 1 θαη 
z

w
z 1




  δείληε όηη  ακ     

           wR zR 

 

14.  Δείληε όηη ,ακ γηα ημκ μηγαδηθό  z  ηζπύεη  z z 1   ,ηόηε δείληε όηη 

   μ ανηζμόξ   z + 
1

z
R  εκώ μ 

1
z Ι

z
  .  

15.    Δείληε όηη :     
   

      
   

1 z 1
  z   1 z

z z
      

 

16.   Να ιύζεηε ημ     (Σ)     
     


   

zi w i

w z
  

               

17.  Να  ιοζεί ημ (Σ)     
 

   

     

        

i z iw i

i z i w i
    

                     

 

18.  Ακ z C  κα απμδείλεηε όηη:    

    i)  z R z z         

    ii)  μ ανηζμόξ  
z z

w
zz

 



  είκαη πναγμαηηθόξ . 

 

19.  Θεςνμύμε ημ f(x) = x2 + α x + β. Να βνεζμύκ ηα α, β R ώζηε μ μηγαδηθόξ  

       z = 4 i κα είκαη νίδα ημο f(x). 

 

20.  Ακ z C  κα απμδείλεηε  όηη      

     i)    z Ι z z        

     ii)  Έζης ι *R θαη z λi . Να απμδείλεηε όηη μ ανηζμόξ 
λ iz

w
z λi





  είκαη   

              θακηαζηηθόξ ακ θαη  μόκμκ ακ μ  z  είκαη θακηαζηηθόξ. 

 

21.  Ακ z i     θαη w i    ,κα βνείηε ημ μέηνμ ηςκ    

          z , w  ,
z

w




 ,  i w



. 

 

22.  Να βνείηε ηα μέηνα ηςκ μηγαδηθώκ:  
  

i

i
 ,  

   





 

    

i

i i
 , 

 
  

       

ν

i i   ,    

 





 

 

ν

ν

i

i
    

 

 



 

23.  Nα δείλεηε όηη     

α)      z z z z Re z z z z Re z z
    

                    

β)      z z z z Re z z z z Re z z
    

                   

 

24. 38. Δείληε  όηη   

        α)    z z z z z z
   

                             

        β)     z z z z
 

      4 Re(z 1 2z ).         

 

25.  Δείληε  όηη    z z z z z         z R  

 

26.  Δείληε όηη  ακ    z i z i z R         

 

27.  Γάκ 
z

w
z





  γηα θάζε z C { }    δείληε όηη ακ  w I  ηόηε z    

 

28.  Γάκ  z ,z ,z C { }        με  z z z      ,ηόηε δείληε όηη ακ:    

 

           z z z          
z z z  

  
     

 

29.  Γάκ  z z      μεz ,z C     δείληε :    
  z z z z   

 

30. Δείληε όηη      
   

    
     z z z z z z  

 

31.  Γάκ z C { }    θαη 
ν

ν

z
w
z





 με  κ 1 .  

     Γάκ μ w είκαη θακηαζηηθόξ ηόηε   z  . 

 

 

32.  Eάκ z = α + βi με α, β R  θαη z z      δείληε όηη : z z     

 

33. Γάκ γηα ημοξ μηγαδηθμύξ z1 , z2 , z3 ηζπύμοκ όηη z1 + z2 + z3 = 0   (1)    

       z z z  

        (2) ηόηε z z z     

 

34.  Γάκ γηα ημκ μηγαδηθό z  ηζπύεη   

      α)    z z z                β)   z z z
z

 
    


   



 

35.  Γάκ z ,z C    θαη z z z z        δείληε όηη :    z z z      

 

36.  Έζης  *z C . Να απμδείλεηε όηη μ ανηζμόξ  w z R z R
z


        ή    

z   

 

37.  Έζης z  . Να απμδείλεηε όηη ακ z   ηόηε μ 
z

w
z





  είκαη 

θακηαζηηθόξ θαη  ακηίζηνμθα. 

 

38.  Να δείλεηε όηη ε ελίζςζε  
ν i

iz
i

  
 

  
 δεκ έπεη πναγμαηηθή νίδα. 

 

39.  Ακ ηζπύεη z w

wz


 


  ηόηε δείληε όηη έκαξ ημοιάπηζημκ από ημοξ z,w  έπεη 

μέηνμ ίζμ με 1. 

 

40.  Ακ  z = 912 i  θαη w    κα δείλεηε όηη   w z      

 

41.  Έζης μ
z z

w
z z



 

 

 
  

 
 με z ,z C { }         

α)  Ακ  z z    κα δείλεηε όηη  w R .   

β) Ακ   w    κα δείλεηε όηη μ  
z

z




I  θαη  όηη μ  z z I. 

 

42.  Ακ γηα ημκ μηγαδηθό z ηζπύεη    
1821 1819

1 iz i z     ηόηε Im(z) 0  

 

43.  Ακ γηα ημκ μηγαδηθό z = x + ρi ηζπύεη ( 1 – z) v = zv ηόηε δείληε όηη  

   Re(z) = 
2

1
. 

 

44.  Aκ f(z) = 
 

ν

ν

1 z

1 z




 ,z  – 1, κα απμδείλεηε όηη  

          i) f(z) = f(


z
)  με z 0      ii) ακ  z   θαη  z    ηόηε f(z)R   

 

 

45. Δίκεηαη μ  z = x + ρi   με x,ρ πναγμαηηθμύξ. Να βνεζμύκ ηα ζεμεία Μ(z) ημο 

επηπέδμο γηα ηα  μπμία   2z 6Re z 7 0   . 



46.  Να βνεζεί μ γη ηςκ εηθόκςκ Μ(z) γηα ημοξ μπμίμοξ μ
z i

w
z

 



 είκαη  

             α)   πναγμαηηθόξ        β)  θακηαζηηθόξ 

 

47. Να βνεζεί μ γη ηςκ ζεμείςκ Μ(z) ημο επηπέδμο γηα ηα μπμία ηζπύεη :  

z z i     . 

 

 

48. Να βνεζμύκ ηα ζεμεία ημο μηγαδηθμύ επηπέδμο γηα ηα μπμία ηζπύεη 

           z z
 

     . 

 

49.  Να βνεζεί μ γ.η. ηςκ εηθόκςκ ηςκ  Μ  z  γηα ηα μπμία ηζπύεη :   z

z




  
   

      με   z .3  

 

 

50. Από ημοξ μηγαδηθμύξ z γηα ημοξ μπμίμοξ ηζπύεη  z i     πμημξ έπεη ημ 

ειάπηζημ θαη  πμημξ ημ μέγηζημ μέηνμ; 

 

51. Ακ zC με z    κα βνείηε ηεκ μέγηζηε ηημή ηεξ πανάζηαζεξ     

           f z z i     . Γηα πμηα ηημή ημο z ζομβαίκεη; 

 

52. Θεςνμύμε ημοξ μηγαδηθμύξ z1 , z2 , z3  0  με z1 = (1 + i)  z3  θαη 

i
z z 

   



.  

Να απμδείλεηε όηη ημ ηνίγςκμ με θμνοθέξ A(z1)  , Β(z2), Γ(z3) είκαη ηζόπιεονμ. 

 

53. Ακ z C   θαη  z i       κα βνείηε ηεκ ειάπηζηε θαη ηεκ μέγηζηε ηημή ηεξ  

              Α = z i    . 

 

54. Θεςνμύμε ημοξ μηγαδηθμύξ  z = ι – 5 + (15 – 2ι) i, ι R . Να βνείηε ημκ γ.η. 

ηςκ εηθόκςκ ημο z όηακ ημ ιR.       Να βνεζεί πμημξ από ημοξ z έπεη ηεκ 

πιεζηέζηενε εηθόκα από ημ Ο(0,0) . 

 

55.  Ακ z1, z2 ,z3C θαη z = z = z = 1 , κα απμδείλεηε όηη  : 

            z z z z z z          = z z z    . 

 

56. Ακ z1 , z2C θαη 
z

z




> 0 , κα απμδείλεηε όηη :   

      α)  z z  = z + z .           β) z z  = z z  . 



57.  Ακ zC θαη z   = 2 z   , κα απμδείλεηε όηη : z    = 4. 

 

58.  Να απμδείλεηε όηη : γηα θάζε zC ηζπύεη  z  + z     z + z   . 

 

59. Να βνεζεί μ γεςμεηνηθόξ ηόπμξ ηςκ εηθόκςκ ηςκ μηγαδηθώκ ανηζμώκ z , ακ 

ηθακμπμημύκ ηεκ ζπέζε :  Re(z) 2  = z   .  

 

60.   Να απμδείλεηε όηη :  ακ   w = 
z z z

z

 



 


R    z1R  ή  z  = 1. 

61.  Να απμδείλεηε όηη :  z2 =  z 2    zR  ή  zΙ. 

 

62.  Ακ z 2 = z   , κα απμδείλεηε όηη : Re(z2) = 



. 

 

63. Ακ z , wC θαη  z2 + w2 = 0 ηόηε : 

α) Να βνεζεί μ γεςμεηνηθόξ ηόπμξ ηςκ εηθόκςκ ηςκ μηγαδηθώκ w , ακ z  = 1. 

β) Να βνεζεί μ γεςμεηνηθόξ ηόπμξ ηςκ εηθόκςκ ηςκ μηγαδηθώκ w ,  

      ακ z i   = 1. 

 

64.  Ακ zC θαη z i   1  θαη z i  = 1 , κα απμδείλεηε όηη :  1   z    . 

65. α) Να απμδείλεηε όηη μη εηθόκεξ ηςκ μηγαδηθώκ ανηζμώκ z , – z , i z    

                 με z  0 , είκαη θμνοθέξ ηζμπιεύνμο ηνηγώκμο. 

         β) Ακ ημ εμβαδόκ ημο ηζμπιεύνμο ηνηγώκμο είκαη  , κα οπμιμγίζεηε ημ z . 

 

66. Να βνεζεί μ γεςμεηνηθόξ ηόπμξ ηςκ εηθόκςκ ηςκ μηγαδηθώκ ανηζμώκ z , ακ 

ηθακμπμημύκ ηεκ ζπέζε :  z

= 2 Re( 3z – 4i z) – 16. 

 

 

67.  Να βνεζεί μ γεςμεηνηθόξ ηόπμξ ηςκ εηθόκςκ ηςκ μηγαδηθώκ ανηζμώκ z , ακ 

ηθακμπμημύκ ηεκ ζπέζε :  
z

i



 
 +   = z   . 

 

68.  Ακ z = (ι – 1) + ( ι + 2)  i  όπμο ιR , κα βνεζεί μ γεςμεηνηθόξ ηόπμξ ηςκ 

εηθόκςκ ηςκ μηγαδηθώκ ανηζμώκ z θαη κα βνεζεί πμημξ από αοημύξ έπεη ημ 

ειάπηζημ μέηνμ. 

  

69.  Ακ zC θαη z   + z    = 10, 

α) Να βνεζεί μ γεςμεηνηθόξ ηόπμξ ηςκ εηθόκςκ ηςκ μηγαδηθώκ ανηζμώκ z. 

β) Να βνείηε ημοξ θακηαζηηθμύξ ανηζμμύξ πμο μη εηθόκεξ ημοξ ακήθμοκ ζημκ  

      παναπάκς γ.η. 



 

70.  Να βνεζεί μ γεςμεηνηθόξ ηόπμξ ηςκ εηθόκςκ ηςκ μηγαδηθώκ w ,  

     ακ z = 



 θαη      w = z – 

z


. 

71. Ακ zC θαη z 1 2i   = 
2

2
 

α) Να βνεζεί μ γεςμεηνηθόξ ηόπμξ ηςκ εηθόκςκ ηςκ μηγαδηθώκ w = 2 z + 1 + i.  

β) Πμημξ από ημοξ w έπεη ημ ειάπηζημ θαη πμημξ ημ μέγηζημ μέηνμ; 

   

 

72.  Ακ z1 , z2 ,z3C πμο ηθακμπμημύκ ηεκ ζπέζε : z2 – z3 = 2 i  (z1 – z3)  θαη 

Α(z1) , Β(z2) , Γ(z3) μη εηθόκεξ ημοξ ζημ μηγαδηθό επίπεδμ. 

α) Γλεηάζηε ακ ηα ζεμεία Α ,Β ,Γ ζπεμαηίδμοκ ηνίγςκμ. 

β) Δείληε όηη ημ ηνίγςκμ ΑΒΓ είκαη μνζμγώκημ 

γ) Να δείλεηε όηη z z  = 2  z z   θαη z z  =   z z   

 

73. Δίκμκηαη μη μηγαδηθμί z1,z2 πμο μη εηθόκεξ ημοξ ζημ μηγαδηθό επίπεδμ ακήθμοκ 

ζημκ ίδημ θύθιμ με θέκηνμ ηεκ ανπή ηςκ αλόκςκ.  

Απμδείληε όηη μ w = 

2

1 2

1 2

z z

z z

 
 

 
είκαη πναγμαηηθόξ ανηζμόξ. 

  

74. Ακ z1, z2, z3 єC ηζπύεη  |z1| = |z2| = |z3| =1  θαη  z1 + z2 + z3 = 4i κα 

οπμιμγηζζεί ημ μέηνμ ημο μηγαδηθμύ   
1 2 3

1 1 1
w = + +

z z z
 

 

 

75. Ακ γηα ημοξ z1, z2, z3 єC ηζπύεη  |z1| = |z2| = |z3| =1 θαη έζης μη μηγαδηθμί  z = 

z1 + z2 + z3  θαη  w = z1z2 + z3z1 + z2z3 . Nα απμδείλεηε όηη | z | = | w |. 

 

76. Ακ γηα ημοξ z1, z2 ηζπύεη  |z1 + z2| = |z1| + |z2| , ηόηε κα δείλεηε όηη 
1

2

z
0

z
   

 

77. Ακ γηα ημοξ z1, z2, z3 єC ηζπύμοκ  z1 + z2 + z3 = 0 θαη 

1 1 2 2 3 3 1z z z z z z     , κα δεηπζεί όηη : 1 2 2 1 1 0.z z z z    

 

 

 

 



78. Ακ γηα ημοξ μηγαδηθμύξ  z , w ηζπύμοκ  |z| = |w| = 1 θαη    z1 = z +w + αzw + 1 , 

z2 = z +w + zw + α , όπμο α є R. 

Nα δείλεηε όηη : 

i)   1 2z = zwz  

ii)  ημ ηνίγςκμ ΟΑΒ είκαη ηζμζθειέξ όπμο Α ε εηθόκα ημο z1, B ε εηθόκα ημο z2  

           θαη Ο     ε ανπή ηςκ αλόκςκ. 

 

79.    i) Nα ιύζεηε ηεκ ελίζςζε  2z2 + 2z +1 = 0 (1) . 

     ii) Oκμμάδμομε   z1  ηε νίδα ηεξ (1) ηεξ μπμίαξ Im(z1) > 0 . 

              Nα  οπμιμγίζεηε  ηα  
2 3

1 1z ,z  . 

      iii) Aκ  Α, Β, Γ μη εηθόκεξ ηςκ μηγαδηθώκ z1 ,
2 3

1 1z ,z   ακηίζημηπα ζημ 

μηγαδηθό επίπεδμ , δείληε όηη ημ ηνίγςκμ ΑΒΓ είκαη μνζμγώκημ. 

      iv) Nα οπμιμγίζεηε ημ ΓΑΒΓ . 

80. Δίκεηαη μ μηγαδηθόξ  w , γηα ημκ μπμίμ ηζπύεη  w = w -1 + w i . 

      i) Nα βνεζεί ημ |w| . 

      ii) Nα βνεζεί μ μηγαδηθόξ  w. 

 

81. Έζης όηη γηα ημ μηγαδηθό   ηζπύεη :  .  

α. Να βνείηε ημ γεςμεηνηθό ηόπμ    ηςκ εηθόκςκ ημο  . 

β.  Πμημξ  έπεη ημ ειάπηζημ θαη πμημξ ημ μέγηζημ μέηνμ ; 

γ.   Ακ   ,  κα δείλεηε όηη  

 

82. Ακ   

 


