
 

 

 

 

 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΗΜΔΡΗΙΟΤ 

ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΣΡΙΣΗ 8 ΙΟΤΛΙΟΤ 2003  

ΘΔΜΑ 2ο  

α.  Να πεξηγξάςεηε γεσκεηξηθά ην ζύλνιν (Σ) ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ z 

πνπ ηθαλνπνηνύλ ηηο ζρέζεηο:   z   2    θαη    Ιm (z)   0 .   Μνλάδεο 12  

β.  Να απνδείμεηε όηη,  αλ ε εηθόλα ηνπ κηγαδηθνύ αξηζκνύ z θηλείηαη ζην ζύλνιν (Σ), 

ηόηε ε εηθόλα ηνπ κηγαδηθνύ αξηζκνύ 
1 4

  w      z    
2 z

 
  

 
θηλείηαη ζε επζύγξακκν ηκήκα 

ην νπνίν βξίζθεηαη ζηνλ άμνλα x΄x .        Μνλάδεο 13  

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ  ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΣΔΣΑΡΣΗ 4 ΙΟΤΝΙΟΤ 2003  

ΘΔΜΑ 4o  

Έζησ νη κηγαδηθνί αξηζκνί z = x + yi,  όπνπ x, y πξαγκαηηθνί αξηζκνί θαη 
 ( )

   





i i z
w

i z
 

κε z   i .Να απνδείμεηε όηη :  α.
2 2

2 2 2 2

2 1 - x  - y
    i  

( 1) ( 1)
 

   

x
w

x y x y
,   Μνλάδεο 8  

β.  αλ ν w είλαη πξαγκαηηθόο αξηζκόο, ηόηε ε εηθόλα ηνπ z αλήθεη ζε θύθιν θέληξνπ  

 Ο(0 ,  0) θαη αθηίλαο ξ1  = 1         Μνλάδεο 8  

γ.  αλ ν z είλαη πξαγκαηηθόο αξηζκόο, ηόηε ε εηθόλα ηνπ w αλήθεη ζε θύθιν θέληξνπ 

Ο(0  ,  0) θαη αθηίλαο ξ 2  = 1 .        Μνλάδεο 9  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ  ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΠΑΡΑΚΔΤΗ 4 ΙΟΤΝΙΟΤ 2004  

 

ΘΔΜΑ 4ο  

Θεσξνύµε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z = x + yi,  όπνπ x,  y  πξαγκαη ηθν ί αξηζκν ί,  γ ηα 

ηνπο νπν ίνπο  ππάξρεη α ∈  IR ώζηε  λα ηζρύεη:

2 2

z z z z
i α (1 α)i

2 2i

    
         

   
 

Να απνδείμεηε όηη:  

α.  αλ Im(z)  = 0,  ηόηε α = 1.         Μονάδες 5  

β.  αλ α = 0,  ηόηε z
2
 + 1 = 0.         Μονάδες 5  

γ.  γηα ηνλ  πξαγκαηηθό αξηζκό α ηζρύεη:  0 ≤ α ≤ 1 .     Μονάδες 7  

δ.  ν η ε ηθόλεο Μ ησλ κηγαδηθώλ απηώλ αξηζκώλ z ζην  κηγαδηθό  επίπεδν  αλήθνπλ ζε 

θύθιν , ην π νπν ίνπ λα  βξείηε  ην  θέληξν θαη ηελ  αθηίλα.     Μονάδες 8  

 

 

 

 ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄  ΣΑΞΗ 

ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ ΣΔΣΑΡΣΗ 7 ΙΟΤΛΙΟΤ 2004  

ΘΔΜΑ 4ο  

Θεσξνύκε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z = x + yi ,  όπνπ x,  y πξαγκαηηθνί αξηζκνί,  γηα 

ηνπο νπνίνπο ππάξρεη k ∈  IR ώζηε λα ηζρύεη:  x = 3−k θαη y = 2k+1 .  

Να απνδείμεηε όηη:  

α) αλ 3 Re(z) + 4 Im(z) = 3,  ηόηε k = −2.      Μονάδες 9  

β) αλ 1 5 z ,  ηόηε 10z .        Μονάδες 10  

γ) νη εηθόλεο Μ ησλ κηγαδηθώλ απηώλ  αξηζκώλ z ζην κηγαδηθό επίπεδν αλήθνπλ ζε 

επζεία, ηεο νπνίαο λα βξείηε ηελ εμίζσζε.      Μονάδες 6  

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ  ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΣΡΙΣΗ  31  ΜΑΪΟΤ 2005  

ΘΔΜΑ 2
ο
    

Γίλ ν λ ηα η  ν η  κ ηγαδ ηθν ί  αξ η ζκν ί  
1z ,  

2z ,  
3z

 
κε  

1 2 3 3  z z z .   

α. Γείμηε  ό η η :   
1

1

9
z

z
         Μνλάδεο 7  

β. Γείμ ηε  ό η η  ν  αξ ηζκό ο   1 2

2 1


z z

z z
ε ίλ α η  πξ αγκ αη η θό ο  .      Μνλάδεο 9  

γ. Γεί μηε  ό η η :   1 2 3 1 2 2 3 3 1

1

3
       z z z z z z z z z.      Μνλάδεο 9  

 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ  

ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ ΣΔΣΑΡΣΗ 6 ΙΟΤΛΙΟΤ 2005  

ΘΔΜΑ 2
ο
    

α.  Αλ 1z ,  2z ε ίλα η κ ηγαδ ηθν ί αξ ηζκν ί γ ηα ηνπο  νπν ίνπο  ηζρύε η 1z + 2z =4+4i θα η 2 1z  -  2z  

= 5+5 i ,  λ α βξε ίηε  ηνπο  1z ,  2z .Μνλάδεο 10 

β.  Αλ γηα ηνπο  κ ηγαδ ηθνύο αξ ηζκνύ ο  z , w  ηζρύνπλ  

z  –  1  –  3 i ≤ 2 θαη w –3– i ≤ 2 :  

i .  λα δε ίμεηε όη η  ππάξρνπλ κνλαδ ηθν ί κηγαδ ηθν ί αξ ηζκν ί z ,  w έηζη,  ώζηε z = w  

Μνλάδεο  10  

i i .  λα βξείηε  ηε κέγ ηζηε η ηκή ηνπ z –  w .       Μνλάδεο  5  

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΣΔΣΑΡΣΗ 8 ΙΟΤΝΙΟΤ 2005  

ΘΔΜΑ 2ο    

Γίλνληαη νη κηγαδηθν ί αξηζκνί: z = ι
2
- 2 + (3-2ι) i,  ι∈ΙR   θαη w = k+4i,  k > 0.   

Γηα ηνπο z,  w ηζρύνπλ: Re(z) + Im(z) = 0   θαη    w = 5.  

α. Να απνδείμεηε όηη z = -1+i.          Μνλάδεο 8  

β. Να απνδείμεηε όηη k = 3.          Μνλάδεο 8  

γ. Να απνδείμεηε όηη ππάξρεη κ∈  ΙR ,  γηα ην νπνίν ηζρύεη z κz 3i w    Μνλάδεο 9  

 

 



 

 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄  ΣΑΞΗ ΔΠΔΡΙΝΟΤ 

ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ ΠΑΡΑΚΔΤΗ 8 ΙΟΤΛΙΟΤ 2005  

ΘΔΜΑ 2ο    

Γίλ εηα η ν  κηγαδ ηθόο  αξ ηζκόο 
x 3i

z
2 i





,   x∈ΙR .   

α.  Να βξε ίηε  ην  x,  ώζηε ν  αξ ηζκόο z λ α ε ίλ α η θαληαζηηθόο .     Μνλάδεο  10  

β.  Αλ x = –6,  λα απνδε ίμεηε όη η  ν  z ε ίλα η πξαγκαη ηθόο  αξ ηζκόο.    Μνλάδεο  6  

γ.  Αλ x = 4,  λ α βξε ίηε  ην  z .          Μνλάδεο  9  

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄  ΣΑΞΗ  ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΑΒΒΑΣΟ 27 ΜΑΪΟΤ 2006  

ΘΔΜΑ 3
ο

 

Γίλνληα η ν η  κ ηγαδ ηθν ί αξ ηζκν ί 1 2 3, ,z z z κε 1 2 3 1  z z z  θαη  1 2 3 0  z z z  

α.  Να απνδε ίμεηε όη η:   

i .  1 2 3 1 2 3    z z z z z z .         Μνλάδεο  9  

i i .  
2

1 2 4 z z  θαη  21Re( ) 1 z z        Μνλάδεο  8  

β.  Να βξε ίηε  ην  γεσκεηξηθό  ηόπν  ησλ ε ηθόλσλ ησλ 1 2 3, ,z z z  ζην  κηγαδ ηθό  επ ίπεδν ,  

θαζώο θα η ην  ε ίδνο  ηνπ ηξηγώλνπ πνπ απηέο  ζρεκαη ίδνπλ .     Μνλάδεο  8  

 

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄  ΣΑΞΗ ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΣΔΣΑΡΣΗ 31 MAΪΟΤ 2006  

Γίλ εηα η ε εμ ίζσζε  x
2

 

–  4x + 13 = 0 ( 1)   

α.  Να ιπζε ί ζην  ζύλνιν  ησλ κ ηγαδ ηθώλ αξ ηζκώλ ε εμ ίζσζε (1) .    Μνλάδεο  9  

β.  Αλ 1 2,z z ν η ξίδεο  ηεο  εμ ίζσζεο (1 ) ,  ηόηε λ α  ππνιν γ ηζηε ί  ε η ηκή ηεο  παξάζηαζεο   

2 2006

1 1 2 2Α z 2 z z 13 z i     .          Μνλάδεο  9  

γ.  Αλ z
1  

= 2+3 i,  ηόηε λ α βξεζε ί ν  γεσκεηξ ηθόο  ηόπνο ησλ ε ηθόλσλ ησλ κ ηγαδ ηθ ώλ 

αξ ηζκώλ z γ ηα ηνπο  νπν ίνπο   ηζρύε η:  1 5 z z      Μνλάδεο  7  

 

 



 

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ  ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΠΔΜΠΣΗ 24 ΜΑΪΟΤ 2007  

ΘΔΜΑ 2
ο
  

Γίλεηαη ν  κηγαδηθόο αξηζκόο 
2 α i

z
α 2i

 



  κε  α∈ℝ .     

α.  Να απνδεηρζεί όηη ε εηθόλα ηνπ κηγαδηθνύ z αλήθεη ζηνλ θύθιν κε θέληξν Ο(0,0) θαη 

αθηίλα ξ =1.           Μνλάδεο 9   

β.  Έζησ z1  ,  z2
   

νη κηγαδηθνί πνπ πξνθύπηνπλ από ηνλ ηύπν 
2 α i

z
α 2i

 



 γηα α = 0 θαη α=2 

αληίζηνηρα.  

i .  Να βξεζεί ε απόζηαζε ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ z 1  θαη  z2
  

.  Μνλάδεο 8   

ii .  Να απνδεηρζεί όηη ηζρύεη     
2v v

1 1z z    γηα θάζε θπζηθό αξηζκό  λ.   Μνλάδεο 8  

 
ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ 

ΛΤΚΔΙΟΤ  ΣΡΙΣΗ 3 ΙΟΤΛΙΟΤ 2007 

ΘΔΜΑ 4
ο
  

Γίλνληαη νη κηγαδηθνί αξηζκνί z
1  

= α+βi θαη 1
2

1

2

2






z
z

z
 όπνπ α,β ∈IR κε β ≠ 0.  Γίλεηαη 

επίζεο όηη z
2  

−  z
1  
∈IR .   

α. Να απνδεηρζεί όηη z
2  

−  z
1  

= 1.        Μνλάδεο 9  

β.  Να βξεζεί ν  γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ εηθόλσλ ηνπ z
1  

ζην κηγαδηθό επίπεδν. Μνλάδεο 6  

γ. Αλ ν αξηζκόο 2

1z  είλαη θαληαζηηθόο θαη αβ>0, λα ππνινγηζζεί ν  1z
 
θαη λα δεηρζεί όηη 

   
2020

1 11 1 0     z i z i         Μνλάδεο 10  

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΣΔΣΑΡΣΗ 30 MAΪΟΤ 2007  

ΘΔΜΑ 2ο    

Θεσξνύκε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z=(ι-2)+2ιi, όπνπ ι∈R.  

α. Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ z.     Μνλάδεο 9  

β. Αλ ηζρύεη 2 z z  λα βξείηε ην 
1

Re
 
 
 z

.        Μνλάδεο 7  

γ. Αλ 2z θαη Im(z)≠0, λα βξείηε ην ι.         Μνλάδεο 9 

 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄  ΣΑΞΗ ΔΠΔΡΙΝΟΤ 

ΔΝΙΑΙΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  ΣΔΣΑΡΣΗ 4 ΙΟΤΛΙΟΤ 2007  

ΘΔΜΑ 2ο    

Θεσξνύκε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη 1  z i iz .  

α. i) Να βξείηε ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ M ησλ κηγαδηθώλ z.    Μνλάδεο 10  

ii) Να βξείηε πνηα από ηα ζεκεία Μ απέρνπλ από ηελ αξρή Ο(0,0) απόζηαζε ίζε κε 5  . Μνλάδεο 10  

β. Αλ Re(z)=0, ηόηε λα δείμεηε όηη z=–i.        Μνλάδεο 5 

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΑΒΒΑΣΟ  24 ΜΑΪΟΤ 2008  

ΘΔΜΑ 2
ο
  

Αλ γηα ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z θαη w ηζρύνπλ  

( 2 2) 6 i z  θαη (1 ) (3 3 )    w i w i ηόηε λα βξείηε:  

α.ην γεσκεηξηθό  ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ  αξηζκώλ z .    Μνλάδεο 6  

 

β. ην γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ w .   Μνλάδεο 7  

γ. ηελ ειάρηζηε ηηκή ηνπ w         Μνλάδεο 6  

δ. ηελ ειάρηζηε ηηκή ηνπ z w         Μνλάδεο 6  

 

 

 



 

 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΗΜΔΡΗΙΟΤ 

ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ ΠΔΜΠΣΗ 3 ΙΟΤΛΙΟΤ 2008  

ΘΔΜΑ 2ο  

Γίλεηαη όηη ν  κηγαδηθόο αξηζκόο 
1

1 3

2




i
z  είλαη ξίδα ηεο εμίζσζεο z

2
+βz+γ=0, όπνπ β 

θαη γ πξαγκαηηθνί αξηζκνί.   

α. Να απνδείμεηε όηη β=–1 θαη γ=1.        Μνλάδεο 9  

β. Να απνδείμεηε όηη 3

1 1 z         Μνλάδεο 8  

γ. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ηνπ κηγαδηθνύ αξηζκνύ w, γηα ηνλ νπνίν 

ηζρύεη: 11 w z z           Μνλάδεο 8  

 

 

ΑΠΟΛΤ ΣΗ ΡΙ Δ ΔΞ ΔΣ ΑΔ Ι Γ΄  ΣΑ ΞΗΔΠΔ Ρ ΙΝΟ Τ ΓΔ ΝΙΚ ΟΤ ΛΤΚ ΔΙ ΟΤ  

ΣΔ ΣΑ Ρ ΣΗ 28  Μ ΑΪΟ Τ 2008  

ΘΔΜΑ 2ο  

Γίλεηαη ε εμίζσζε 3z
2

 

+ ιz + κ = 0,  όπνπ ι,  κ είλαη πξαγκαηηθνί αξηζκνί.  

Α.  Αλ ν αξηζκόο z1
 
= 1 + i είλαη ξίδα ηεο εμίζσζεο, λα απνδείμεηε όηη ι = –6, κ = 6 θαη 

λα βξείηε ηε δεύηεξε ξίδα z 2
 
ηεο εμίζσζεο.       Μνλάδεο 14  

Β. Να απνδείμεηε όηη: α. 2 2

1 2 0 z z        Μνλάδεο 6  

β.
2008 2008 1005

1 2 2 z z           Μνλάδεο 5  

 

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ  ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ ΚΑΙ 

ΠΑΝΔΛΛΑ∆ΙΚΔ ΣΔΣΑΡΣΗ 20 ΜΑΪΟΤ 2009 

 

ΘΔΜΑ 2
ο

 

Θεσξνύκε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z=(2ι+1)+(2ι−1)i , λ∈R  

Α. α. Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο πάλσ ζηελ νπνία βξίζθνληαη νη εηθόλεο ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ 

z, γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ λ∈R         Μνλάδεο 9  

   β. Από ηνπο παξαπάλσ κηγαδηθνύο αξηζκνύο λα απνδείμεηε όηη ν κηγαδηθόο αξηζκόο  έρεη ην κηθξόηεξν 

δπλαηό κέηξν.            Μνλάδεο 8  

Β. Να βξεζνύλ νη κηγαδηθνί αξηζκνί w νη νπνίνη ηθαλνπνηνύλ ηελ εμίζσζε 
2

12   ow w z  

 όπνπ oz  ν κηγαδηθόο αξηζκόο πνπ αλαθέξεηαη ζην πξνεγνύκελν εξώηεκα.    Μνλάδεο 8  



 

 

 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ  ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ 

ΠΔΜΠΣΗ 9 ΙΟΤΛΙΟΤ 2009 

 

 ΘΔΜΑ 2
ο

 

Θεσξνύκε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη:   (2 ) (2 ) 8 0    i z i z  

α. Nα βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ z = x+yi νη νπνίνη ηθαλνπνηνύλ 

ηελ παξαπάλσ εμίζσζε.          Μνλάδεο 10  

 β. Nα βξείηε ηνλ κνλαδηθό πξαγκαηηθό αξηζκό 
1z  θαη ηνλ κνλαδηθό θαληαζηηθό αξηζκό 

2z  νη νπνίνη 

ηθαλνπνηνύλ ηελ παξαπάλσ εμίζσζε.        Μνλάδεο 8  

γ. Γηα ηνπο αξηζκνύο  πνπ βξέζεθαλ ζην πξνεγνύκελν εξώηεκα λα απνδείμεηε όηη   

 
2 2

1 2 1 2 40   z z z z          Μνλάδεο 7  

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ ∆ ΄ ΣΑΞΗ ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΣΡΙΣΗ 26 MAΪΟΤ 2009  

ΘΔΜΑ 2
ο
  

∆ίλνληαη νη κηγαδηθνί αξηζκνί 1z =2+3i  θαη 20092
2z =(1- i) +3i +1 

α.    Να απνδείμεηε όηη  z  2  = 1 + i .        Μνλάδεο 8  

β.    Να βξείηε ην κέηξν ηνπ κηγαδηθνύ αξηζκνύ 1 2z z .   Μνλάδεο 7  

γ.   Να εθθξάζεηε ην πειίθν 1

2

z

z
 ζηε κνξθή θ+ιi ,  ό πνπ θ,  ι ∈ℝ  .   Μνλάδεο 10  

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗΗΜΔΡΗΙΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ ΚΑΙ 

ΠΑΝΔΛΛΑΓΙΚΔΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΔΠΑΛ (ΟΜΑΓΑ Β΄)  

ΣΔΣΑΡΣΗ 19 ΜΑΪΟΤ 2010  

 

ΘΔΜΑ Β  

Γίλεηαη ε εμίζσζε
2

2 z
z

 όπνπ z   κε 0z   

B1. Να βξείηε η ηο ξίδεο z
1  

θαη z
2  

ηεο εμίζσζεο.                                         Μνλάδεο 7  

B2. Να απνδείμεηε όηη z1
2 0 1 0

 +z2
2 0 1 0

 =0      Μνλάδεο 6  

B3. Αλ γηα ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο w ηζρύεη 1 24 3   w i z z ηόηε λα βξείηε ην 

γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ w  ζην κηγαδηθό επίπεδν.    Μνλάδεο 7  

B4. Γηα ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο w ηνπ εξσηήκαηνο Β3 ,  λα απνδείμεηε όηη  3 7 w
  



 

 

            
Μνλάδεο 5  

 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ 

ΛΤΚΔΙΟΤ ΣΔΣΑΡΣΗ 7 ΙΟΤΛΙΟΤ 2010 

ΘΔΜΑ Β  

Έζησ όηη νη κηγαδηθνί αξηζκνί z 1 ,  z2
 
είλαη νη ξίδεο εμίζσζεο δεπηέξνπ βαζκνύ κε 

πξαγκαηηθνύο ζπληειεζηέο γηα ηηο νπνίεο ηζρύνπλ  

z1  + z2
 
= –2 θαη z1 ⋅z2

  
= 5  

B1. Να βξείηε ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο z 1 ,  z2
      

Μνλάδεο 5 
 

B2. Αλ γηα ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο w ηζρύεη ε ζρέζε | w –  z1 |
2
 +|w –  z2 |

2
 = |

 
z1  − z2 |

2
 

λα απνδείμεηε όηη ν  γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ εηθόλσλ ησλ w ζην κηγαδηθό επίπεδν είλαη ν  

θύθινο κε εμίζσζε (x+1)
2

 

+ y
2

 

= 4        Μνλάδεο 8  

B3. Από ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο w ηνπ εξσηήκαηνο Β2 λα βξείηε εθείλνπο γηα ηνπο 

νπνίνπο ηζρύεη 2 ⋅Re(w) + Im(w) = 0        Μνλάδεο 6  

B4. Αλ w1 ,  w2
  
είλαη  δύν  από  ηνπο  κηγαδηθνύο  w  ηνπ  εξσηήκαηνο  Β2  κε  ηελ  

ηδηόηεηα |w1  –  w2 |=4, λα απνδείμεηε όηη |w 1  + w2 |=2.     Μνλάδεο 6  

 

ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ ΚΑΙ 

ΠΑΝΔΛΛΑ∆ΙΚΔ ΔΞΔΣΑΔΙ ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΔΠΑΛ (ΟΜΑ∆Α Β΄)  

ΣΡΙΣΗ 25 MAΪΟΤ 2010  

ΘΔΜΑ Β  

Έζησ ν κηγαδηθόο αξηζκόο  z x yi  κε , x y  .   

B1.Αλ ηζρύεη όηη 2  3 z i z ,  ηόηε λα βξείηε ηνλ κηγαδηθό αξηζκό z.    Μνλάδεο 8  

B2.Αλ 2 z i ,  ηόηε λα  βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ 

αξηζκώλ w γηα ηνπο νπνίνπο ηζρύεη όηη: 
2 w z z .    Μνλάδεο 7   

B3.  Αλ 2 z i  θαη 
1






z iz
u

z
,   ηόηε λα απνδείμεηε όηη: 2010 1 u .    Μνλάδεο 10  

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΑΠΟΛΤΣΗΡΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ ΔΠΔΡΙΝΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ 

ΛΤΚΔΙΟΤ ΠΔΜΠΣΗ 8 ΙΟΤΛΙΟΤ 2010 

 

ΘΔΜΑ Γ  

Θεσξνύκε ηελ εμίζσζε z
2
–6z+γ=0 κε γ∈ℝ ,  ε νπνία έρεη ξίδεο ηνπο κηγαδηθνύο αξηζκνύο 

z1 ,  z2
 
κε Im(z1) > 0 θαη |z1 |  = 5.   

Γ1. Να απνδείμεηε όηη γ=25.         Μνλάδεο 8  

Γ2. Αλ γ=25, λα βξείηε η ηο ξίδεο ηεο παξαπάλσ εμίζσζεο.    Μνλάδεο 5  

Γ3. Αλ γηα ηνλ κηγαδηθό αξηζκό w ηζρύεη |w –  z1 |  = |w –  z2 | ,   λα απνδείμεηε όηη w∈ℝ .   

            Μνλάδεο 6  

Γ4. Να ππνινγίζεηε ηελ ηηκή ηεο παξάζηαζεο (z1–2–3i)
8  

+ (z2–4+5i)
8
.  Μνλάδεο 6  

 

ΠΑΝΔΛΛΗΝΙΔ  ΔΞΔΣΑΔΙ  Γ΄   ΣΑΞΗ   ΗΜΔΡΗΙΟΤ   ΓΔΝΙΚΟΤ  ΛΤΚΔΙΟΤ  ΚΑΙ  

ΔΠΑΛ  ( ΟΜΑ∆Α  Β΄ ) ∆ΔΤΣΔΡΑ 16  ΜΑΪΟΤ 2011 

ΘΔΜΑ  Β   

Έζησ  νη   κηγαδηθνί   αξηζκνί  z  θαη  w  κε   z≠3i  ,  νη   νπνίνη ηθαλνπνηνύλ  ηηο  ζρέζεηο:  

1
z 3i z 3i 2 θαη w z 3i

z 3i
      


 

B1.  Να  βξείηε   ηνλ   γεσκεηξηθό   ηόπν  ησλ   εηθόλσλ   ησλ  κηγαδηθώλ  αξηζκώλ z   Μνλάδεο 7  

B2.  Να  απνδείμεηε  όηη 
1

z 3i
z 3i

 


        Μνλάδεο 4  

B3.  Να  απνδείμεηε  όηη  ν  w  είλαη  πξαγκαηηθόο  αξηζκόο   θαη  όηη   -2≤ w  ≤2  Μνλάδεο 8  

B4.  Να  απνδείμεηε  όηη:   z w z         Μνλάδεο 6  

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΠΑΝΔΛΛΗΝΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙΓ΄ ΣΑΞΗ ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ 

ΛΤΚΔΙΟΤΓΔΤΣΔΡΑ 6 ΙΟΤΝΙΟΤ 2011 

 

ΘΔΜΑ Β  

Έζησ νη κηγαδηθνί αξηζκνί z, w, νη νπνίνη ηθαλνπνηνύλ ηηο ζρέζεηο: z-i =1+Ιm(z)  (1) θαη 

    w w 3i i 3w i  (2) 

A1. Να απνδείμεηε όηη ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ z είλαη ε παξαβνιή κε 

εμίζσζε  21
y = x

4
          Μνλάδεο 7  

B2. Να απνδείμεηε όηη ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ w είλαη ν θύθινο κε 

θέληξν ην ζεκείν Κ(0, 3) θαη αθηίλα ξ=2 2 .      Μνλάδεο 7  

B3. Να βξείηε ηα ζεκεία Α θαη Β ηνπ κηγαδηθνύ επηπέδνπ, ηα νπνία είλαη εηθόλεο ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ 

z, w κε z =w.           Μνλάδεο 5  

B4. Nα απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΚΑΒ είλαη νξζνγώλην θαη ηζνζθειέο θαη, ζηε ζπλέρεηα, λα βξείηε ηνλ 

κηγαδηθό αξηζκό u κε εηθόλα ζην κηγαδηθό επίπεδν ην ζεκείν Λ, έηζη ώζηε ην ηεηξάπιεπξν κε θνξπθέο ηα 

ζεκεία Κ, Α, Λ, Β λα είλαη ηεηξάγσλν.       Μνλάδεο 6 

 

 

 

ΠΑΝΔΛΛΗΝΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗΔΠΔΡΙΝΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ ΚΑΙ ΔΠΑΛ 

(ΟΜΑΓΑ Β΄) ΓΔΤΣΔΡΑ 16 ΜΑΪΟΤ 2011 

 

ΘΔΜΑ Β  

Έζησ νη κηγαδηθνί αξηζκνί z θαη w κε z≠3i, νη νπνίνη ηθαλνπνηνύλ ηηο ζρέζεηο: 

   z 3i z 3i  θαη  


1
w =z 3i

z 3i
. 

B1. Να βξείηε ηνλ γεσκεηξηθό ηόπν ησλ εηθόλσλ ησλ κηγαδηθώλ αξηζκώλ z   Μνλάδεο 7  

B2. Να απνδείμεηε όηη 


1
z 3i =

z 3i
        Μνλάδεο 4 

B3. Να απνδείμεηε όηη ν w είλαη πξαγκαηηθόο αξηζκόο θαη όηη  – 2 ≤ w ≤ 2  Μνλάδεο 8  

B4. Να απνδείμεηε όηη: z w z        Μνλάδεο 6 

 

 

 

 



 

 

 

ΠΑΝΔΛΛΗΝΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ Γ΄ ΣΑΞΗ  

ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ ΚΑΙ ΔΠΑΛ (ΟΜΑΓΑ Β΄) 

 ΓΔΤΣΔΡΑ 28 ΜΑΪΟΤ 2012  

ΘΔΜΑ Β  
Θευπούμε ηοςρ μιγαδικούρ απιθμούρ z και w για ηοςρ 

οποίοςρ ιζσύοςν οι επόμενερ ζσέζειρ:  

|z  1|2
  |z  1|2

 = 4   (1) 

|w – 5 w|= 12               (2) 
 

B1. Να αποδείξεηε όηι ο γευμεηπικόρ ηόπορ ηυν εικόνυν ηυν 

μιγαδικών απιθμών z ζηο επίπεδο είναι κύκλορ με κένηπο ηην 

απσή ηυν αξόνυν και ακηίνα π = 1,. 

Μονάδες 6 

B2. Αν z1, z2
 
είναι δύο από ηοςρ παπαπάνυ μιγαδικούρ απιθμούρ z με 

|z1 z2|= 2, ηόηε να βπείηε ηο  |z1 z2|.   
 

Μονάδες 7 

B3. Να αποδείξεηε όηι ο γευμεηπικόρ ηόπορ ηυν εικόνυν ηυν 

μιγαδικών απιθμών w ζηο επίπεδο είναι η έλλειτη με εξίζυζη 

 
2 2x y

1
9 4

και ζηη ζςνέσεια να βπείηε ηη μέγιζηη και ηην ελάσιζηη 

ηιμή ηος |w|. 
Μονάδες 6 

B4. Για ηοςρ μιγαδικούρ απιθμούρ z,w πος επαληθεύοςν ηιρ ζσέζειρ 
(1) και (2) να αποδείξεηε όηι:  

1 ≤|z  w|≤ 4 
Μονάδες 6 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 

 
 

ΔΠΑΝΑΛΗΠΣΙΚΔ ΠΑΝΔΛΛΗΝΙΔ ΔΞΔΣΑΔΙ 

Γ΄ΣΑΞΗ  ΗΜΔΡΗΙΟΤ ΓΔΝΙΚΟΤ ΛΤΚΔΙΟΤ  

ΠΔΜΠΣΗ 14 ΙΟΤΝΙΟΤ 2012  

 

ΘΓΜΑ Β 

Θεωοξύμε ηξρπ μιγαδικξύπ αοιθμξύπ z ,  με z≠-1 για ηξρπ ξπξίξρπ ξ αοιθμόπ 




z 1
w=

z 1
 

είμαι θαμηαζηικόπ.  

Να απξδείνεηε όηι: 

 

Β1. |z|=1 

Μξμάδεπ 7 

Β2.O αοιθμόπ 
 
 

 

4
1

z
z

 είμαι ποαγμαηικόπ.  

Μξμάδεπ 6 

Β3.  
 

   
 

1 2

1 2

1 1
z z 4

z z
 όπξρ z1, z2 δύξ από ηξρπ παοαπάμω μιγαδικξύπ   

       αοιθμξύπ z . 

Μξμάδεπ 6 

Β4. Οι εικόμεπ ηωμ μιγαδικώμ αοιθμώμ u, για ηξρπ ξπξίξρπ ιζςύει  

        
i

u ui = w
w

, w≠0 αμήκξρμ ζηημ ρπεοβξλή  x2- y2=1 

Μξμάδεπ 6 
 

 


